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Preparacao para o ENQ
Recorréncias

Prof. Paulo Rodrigues
www.cadernosdematematica.com.br

“Agora terei menos distraccoes.”
Frase do grande matematico Leonhard Euler apos perder a visao do olho direito



Raizes da Equacao do Segundo Grau

(1)  Sejam a e b as raizes da equacao x

Fatos e Ideias que Ajudam:

2

= x + 1. Mostre que a'® + b'3 é um inteiro e determine seu valor

Resolucio:
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Fato Importante 1

(2) Prove que se ae b sio as raizes da equagio x> — Sx + P =0, e xn = a™ + b™, entfio
Xn42 = SXn+l - PXTI)

para todo inteiro positivo n.

Fatos e Ideias que Ajudam:

Resolucao:
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Fato Importante 2

(3) Prove que se a e b sdo as raizes da equagao x2—Sx+P=0,exn = xa™ + pb", entdo
Xn42 = SXn+l - PXTI)

para todo inteiro positivo n.

Fatos e Ideias que Ajudam:

Resolucao:
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Recorréncia

(4)  Calcule ax® + by® se os nimeros reais a, b, x, e y satisfazem as equacdes

Fatos e Ideias que Ajudam:

ax + by
ax® + by2
ax® + by3
ax* + by4

3,
7’
16,
42.

Resolucao:
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Problema Olimpico

(5)  Prove que, para todo inteiro positivo 1, o ntimero | (2 + v/3)™ | é impar.
|x] é o maior inteiro < x

Fatos e Ideias que Ajudam:

Resolucao:
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(6) Neste exercicio vamos resolver a recorréncia
an = pan-1-+4,
sabendo que ap = T, sendo p, q, T constantes.
(a) Determine uma formula para an em funcao de g e v se p = 1. Como chamamos uma sequéncia deste tipo?

(b) Defina a sequéncia b, = an + ¢, sendo c uma constante. Escolha c em funcao de g e p, de modo que a funcao b, seja uma Progressao
Geomeétrica de razao p. Para quais valores de p é possivel escolher c nestas condi¢des? Determine by, em func¢do de 1, p, q e n.

(c) Mostre que, para p # 1, o termo geral de tal sequéncia € dado pela formula

- 9 n_
an7<r+p_]>p 1

Fatos e Ideias que Ajudam:

Resolucao:
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